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Аннотация. Дается обзор результатов о семействах элементар-
ных теорий, их комбинациях и основных характеристиках, вклю-
чая ранги и степени как в абсолютном смысле, так и относительно
заданных формул. Исследуются связи между формулами и се-
мействами теорий, а также связи между свойствами теорий при
предельных переходах. Приводится механизм построения 𝑛-арных
теорий через их аппроксимации.
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Введение

Теория моделей [2, 4, 5] сформировалась в 1930–1950-х годах как
раздел математической логики [3, 6], в котором изучаются связи
между формальным языком, задающим информацию в виде син-
таксических объектов, основанных на множествах формул, и его
интерпретациями, моделями или структурами, являющимися се-
мантическими объектами. Эти объекты можно использовать для
классификации друг друга, создавая структурные классификации
теорий и их моделей [7,19]. При решении вопросов классификации
возникают значимые характеристики (размерности, ранги, спектры,
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различные меры сложности, и т.д.) для различных классов струк-
тур и их теорий [5,20]. Универсальность предмета теории моделей
позволяет, помимо собственных классификационных результатов,
получать структурные результаты в смежных и прикладных обла-
стях.

Беря семейство структур (семантических объектов) или теорий
(синтаксических объектов), можно определять как их влияние друг
на друга через их комбинации [21,22], так и возможности для постро-
ения новых структур/теорий по отношению к естественным опера-
торам [23]. Эти операторы допускают аппроксимацию информации,
рассматриваемой на семантическом/синтаксическом уровнях. В этом
случае мы можем формировать структуры/теории с требуемыми
свойствами, используя заданные аппроксимации и их предельные
переходы [7,24,25].

Процесс построения новых структур/теорий может варьировать-
ся с точностью до изоморфизма или элементарной эквивалентности.
Количество этих вариаций определяет спектры/𝑒-спектры для струк-
тур/теорий, которые могут иметь достаточно широкие диапазоны
в допустимых рамках [5,21]. Таким образом, с одной стороны, эти
операторы могут генерировать новые структуры/теории, а с другой
стороны, теоретико-модельные свойства и спектры/𝑒-спектры для
этих новых структур/теорий имеют границы, зависящие от заданных
семейств.

К одной из важнейших характеристик теории 𝑇 относится зна-
чение ее арности ar(𝑇 ) [27]. Эта характеристика связана с понятием
базируемости теории [15] и исследована для различных теорий уна-
ров и графов [8, 9], для упорядоченных теорий [1,10].

Исследование семейств элементарных теорий и их характери-
стик включает следующие основные разделы, по которым получены
определенные результаты:

1. Топологическая, спектральная и синтаксическая характериза-
ция тотальной трансцендентности семейств теорий и их замыканий,
как в целом для полных и неполных теорий, так и для семейств
теорий абелевых групп [11,12,16,18,25].

2. Описание ранговых значений и их динамики для различных
семейств теорий и их подсемейств [13,14,16,25].

3. Описание аппроксимируемости и аппроксимаций теорий раз-
личными семействами [17,24].
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4. Характеризация и описание порождающих множеств, 𝑃 -замы-
каний Cl𝑃 (𝒯 ) и 𝐸-замыканий Cl𝐸(𝒯 ) для семейств теорий 𝒯 [12,23].

5. Характеризация и описание формул для семейств теорий, а
также их характеристик [18,26].

6. Описание арности теорий, их динамики и характеристик при
переходе к замыканиям [27].
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